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1 Uvod

Ackoliv se mi zpocatku zadani zdalo pomérné slozité a feseni jako netrivialni, po nakresleni
nékolika piikladu grafu (v tomto piipadé stromu) jsem zjistil, Zze feSeni je az podeziele
jednoduché.

2 ResSeni

2.1 Plavebni spolecnosti

Aby vsechny tseky v povodi reky Stromovky byly obsazené plavebnimi
spolecnostmi, musi v povodi podnikat tolik spolecnosti, kolik tisekil sousedi se
soutokem, ktery sousedi s nejvétsim poctem tusekil.

Toto fesSeni je spravné, protoze jsem k nému dospél néasledujici logickou tvahou:

Polozil jsem si otdzku: ” Ve kterém soutoku (vrcholu grafu) nastane nejvétsi problém?”

Logickou odpovédi je, ze nejvice by se prepravni spole¢nosti hadaly v soutoku s, ktery
hrani¢i s nejvétsim poctem useku. Definujme pocet hrani¢nich tseku se soutokem s jako
n. Aby nenastalo to, ze jedna spole¢nost bude mit 2 tseky za sebou, musi ze soutoku s
kazdy tsek vlastnit jind spoleénost. Resenim je tedy n spoleénosti.

2.2 Rybarské spolecnosti

Aby vSechny soutoky v povodi feky Stromovky byly obsazené rybarskymi
spole¢nostmi, musi v povodi podnikat tolik spole¢nosti, kolik tseku (resp.
soutokil) sousedi se soutokem, ktery sousedi s nejvétsim poctem tseku (resp.
soutokii), plus 1 spole¢nost.

Toto feseni je spravné, protoze jsem k nému dospél néasledujici logickou tivahou:

Analogicky k 1. casti ilohy jsem si polozil otazku: ” Ve kterém soutoku nastane nejveétsi
problém?”

Logickou odpovédi je, ze nejvétsi problém by nastal v soutoku s, ktery hranic¢i s
nejvétsim poctem soutokt. To je dano tim, ze v soutoku s musi podnikat jina spole¢nost,
nez ve vSech soutocich hrani¢nich se soutokem s, tj. musi existovat tolik spolec¢nosti, aby
zaplnily hrani¢ni soutoky soutoku s plius 1 spole¢nost pro zaplnéni soutoku s. Nazvéme



tedy pocet hrani¢nich soutokt se soutokem s jako n. Je tedy zapotiebi n + 1 spoleénosti.
A to je Tesenim.

2.3 Spojené spolecnosti

Aby vSechny soutoky a tseky v povodi feky Stromovky byly obsazené
spolecnostmi, musi v povodi podnikat tolik spolecnosti, kolik tisekil sousedi se
soutokem, ktery sousedi s nejvétsim poctem useku, plus 1 spolecnost.

Pred oduvodnénim spravnosti feseni bych rdd poznamenal jeden detail: Zadéani této
casti tak, jak bylo definovano, umoznuje, aby vSechny soutoky v celém povodi vlastnila
1 spole¢nost. To mi nepfijde zcela "fér”. Ale kdyz uvazim, jakym zpusobem se pocitaji
priméry nevalidnich podpist pii ndvrzich kandidati na prezidenta CR, tak je mozné, ze
i zde antimonopolni urad udélal chybu. Pokud to tak nem& byt a nékde nastal komu-
nika¢ni Sum, rad bych, abyste Vy, orgové, opravili mé chapani zadani: ” Pokud podnikaji
na soutoku, nesmi zaroven podnikat na zadném z tseku vedoucim do nebo z tohoto sou-
toku,”to podle mého povoluje podnikani na 2 sousednich soutocich. "Pokud podnikaji na
ficnim tuseku, nesmi podnikat na soutoku na jeho zacatku ani konci,”to podle mého také
nezakazuje podnikani na 2 sousednich soutocich.

V souladu s timto chdpanim jsem logickou uvahou dospél takto k feSeni:

Jelikoz chceme minimdlni pocet spolecnosti, necht vsechny soutoky okupuje jedina
spolecnost. Tim jsme splnili pravidlo "pokud podnikaji na soutoku, nesmi zaroven pod-
nikat na zadném z tseku vedoucim do nebo z tohoto soutoku”. Potifebujeme tedy 1
spole¢nost pouze na soutoky.

Tim padem fesime stejny problém, jako v 1. ¢asti ulohy. Vysledkem je, zZe potiebujeme
n (definovano v ¢asti 2.1) spolecnosti.

Celkem tedy potiebujeme n + 1 spolecnosti.

3 Zaveér

Prestoze jsem na zacatku napsal, ze tato 1loha neni tak slozitd, byl bych nerad, abyste
si Vy, zadavatelé, tuto vétu vylozili tak, ze takto lehké ulohy v zadani nechci vidét. Tato
sada obsaduje az az slozitych tloh.

4 Podékovani

Deékuji své matce, Jané Horackové, za kontrolu mych uvahovych pochodu vedoucich k
feSeni.
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